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ولͬ نوشت آن زیرحلقه n اجتماع به�صورت را آن بتوان هرگاه مͬ�نامیم n-جمعͬ را R غیردوری و متناهͬ چͺیده:حلقه
در مͬ�دهیم. نشان σ(R) با nرا باشد، n-جمعͬ ،R صورتͬ�که در نوشت. نتوان زیرحلقه n از کمتر اجتماع �صورت به

مͬ�کنیم. محاسبه کامل طور به p3 و p2 مرتبه از حلقه�های برای را σ(R) مقاله این
جمعͬ n حلقه ، متناهͬ حلقه کلیدی: کلمات

دید مͬ�توان سادگͬ به حال

R = S1 ∪ S2 ∪ S3

و بوده R از ایده�آلͬ S1 ∩ S2 ∩ S3 علاوه به و
است. یͺریخت Z2 × Z2 حلقه با R

S1 ∩ S2 ∩ S3
حلقه

حلقه�ای مشابهͬ آیا که بپرسیم تا است طبیعͬ بنابراین
دارد؟ وجود اسͺورزا نتیجه برای

که p2 مرتبه از متناهͬ حلقه�های توصیف به ادامه در
حلقه�ای چنین R کنیم فرض مͬ�پردازیم. است اول p

باشد
حاصل�ضرب لذا است آبلͬ گروه ͷیRͬجمع گروه
کنید فرض است. دوری گروه�های از مستقیمͬ
مرتبه�های ,gkبا · · · , g1 مولدهای دارای گروه�ها این
حلقه این عناصر بنابراین باشند. m1, · · · ,mkبه�ترتیب

شͺل به حاصلضرب k2 توسط

gigj =

k∑
t=1

ctijgt cij ∈ Zmt

گروه نظریه از تعاریفͬ ادامه در مͬ�شوند. مشخص

مقدمه

گروهͬ هیچ گروه�ها نظریه در معروف مساله�ای بنابر
سره زیرگروه دو از اجتماعͬ صورت به نمͬ�توان را
نام به ایتالیایی ریاضیدانͬ ١٩٢۶ سال در نوشت. آن
نوشتن Gقابل گروه که ثابتنمود [8] مرجع در اسͺورزا
CوB،A متمایز گروه زیر سه از اجتماعͬ صورت به
در 2 اندیس دارای زیرگروه سه این اگر تنها و اگر است

است. یͺریخت Z2 × Z2 با
G

A ∩B ∩ C
و بوده G

هیچ که دید مͬ�توان اسͺورزا استدلال به توجه با
زیرحلقه دو از اجتماعͬ صورت به نمͬ�توان را حلقه�ای
R چون ای حلقه مͬ�توان این وجود با نوشت آن سره
حلقه این باشد آن سره زیرحلقه سه اجتماع که ساخت
فرض گردید. ارایه [1] مرجع در روزا توسط بار اولین
باشد. Z روی جمله�ایها چند حلقه R = Z[X] کنیم

مͬ�کنیم: تعریف

S1 = {f ∈ Z[X] : 2 | f(0)} ,

S2 = {f ∈ Z[X] : 2 | f(1)} ,

S3 = {f ∈ Z[X] : 2 | f(0) + f(1)} .
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