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چکیده

ارتباط همچنین و می�پردازیم می�کنند ایفا مدول�ها ساختار و بررسی در مهمی نقش که دوم مدول�های از جالبی خواص به مقاله این در
می�کنیم. بررسی و بیان اول مدول�های با را دوم مدول�های

دوم. مدول موضعی؛ حلقه�های پوچ؛ بعد : کلیدی واژگان

Mathematics Subject Classification 2010: 16D10; 16N60; 16L30.

پیش�گفتار .١

مقوله این دانس از بعد است. داده قرار مطالعه مورد و معرفی [۴ ،٣] در را اول زيرمدول�های و اول مدول�های ١٩٨٠ و ١٩٧٨ سال�های به خود مقالات در دانس بار اولین
گرفته قرار مطالعه و بررسی مورد [٢] در آنین و [۵] در یاسمی توسط اخيراً دوم زیرمدول�های و دوم مدول�های همچنين گرفت. قرار بررسی مورد متعددي رياضيدانان توسط
R−مدول یک M و دلخواه حلقه یک R مقاله این در دادند. قرار بررسی مورد غیرجابجایی حلقه�های روی را دوم مدول�های [١] در اسمیت و آلکان ٢٠١٣ سال در سپس است.

هستند. یکدار و شرکت�پذیر حلقه�ها تمام مقاله این سراسر در است. یکانی راست

اصلی نتایج .٢

.annR(M) = annR(N) باشیم داشته M از N ناصفر زیرمدول هر ازای به و M ̸= ۰ هرگاه گویند اول را M راست R−مدول باشد. حلقه یک R کنید فرض .١.٢ تعریف

.annR(M) = annR(
M
N
) باشیم داشته M از N سره زیرمدول هر ازای به و M ̸= ۰ هرگاه گویند دوم را M راست R−مدول باشد. حلقه یک R کنید فرض .٢.٢ تعریف

می�نامند. نیز هم�اول R−مدول را دوم R−مدول

باشد. ماکزیمال C∩S = ۰ خاصیت به نسبت C هرگاه نامیم می M در S متمم را C مانند M از زیرمدول یک باشد. M R−مدول از زیرمدول یک S کنید فرض .٣.٢ تعریف

کنند. صدق a.c.c شرط در R در آن پوچ�ساز و متمم زيرمدول�هاي هرگاه گویند گلدی١ حلقه یک را R حلقه .۴.٢ تعریف

باشد. داشته ماکزیمال ایده�آل یک فقط و فقط هرگاه گویند موضعی را R حلقه .۵.٢ تعریف

است. موضعی Z۴ پس است {۲} ،Z۴ حلقه ماکزیمال ایده�آل تنها .۶.٢ مثال

هر و j ∈ I هر براي هرگاه گویند هم-مستقل را Ni باشد. M ناصفر زيرمدول�های از خانواده یک Ni (i ∈ I) و R−مدول یک M و حلقه یک R کنید فرض .٧.٢ تعریف
هم-�مستقل آن متناهي زیرخانواده� هر اگر تنها و اگر است هم-مستقل Ni (i ∈ I) ديگر عبارت به .Ni +

∩
i∈F N = M باشیم داشته F ⊆ { j} یا F ⊆ I متناهی زیرمجموعه

باشد.

نباشد. خودش برابر M سره زیرمدول دو جمع و M ̸= ۰ هرگاه گویند پوچ را M راست R−مدول .٨.٢ تعریف

.ry = x كه طوري به باشد داشته وجود y ∈ M نباشد، صفر عليه مقسوم كه r ∈ R و x ∈ M هر ازاي به هرگاه گویند بخش�پذير را M راست R−مدول .٩.٢ تعریف

صورت این در باشد. چپ کراندار گلدی حلقه یک
R
P
که طوری به باشد R حلقه از اول ایده�آل P و یکانی راست R−مدول یک M دلخواه، حلقه یک R کنید فرض .١٠.٢ قضیه

باشد. پذیر بخش راست −مدول R
Q

یک M و باشد R از ایده�آلی Q = ann(M) اگر تنها و اگر است دوم مدول یک M راست R−مدول

١Goldie
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