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چکیده

اثبات را ٢ برتراند حدس اعداد این از استفاده با سپس و کرده تعریف را ١ رامانوجان اول اعداد ابتدا مقاله این در
آورد. خواهیم بدست اعداد این برای بهینه کران یک نهایت در و می�کنیم،
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مقدمه ١

را رياضی�دان پژوهشگران هم امروزه كشفياتش كه زمان�ها همه�ی رياضی�دانان نابغه�ترين از يكی ٣ رامانوجان سرینیواسا
چبیشف توابع کمک با را برتراند حدس از تعمیمی ١٩١٩ سال در هنگامش زود مرگ از قبل سال یک است، كرده شگفت�زده
کرد. خواهیم تعریف را رامانوجان اول اعداد تعمیم، این از استفاده با مقاله این در کرد. ثابت و ۵بیان گاما تابع خواص و ۴

اصلی نتایج ٢

x از نابیشتر اول اعداد تعداد دهنده�ی نشان که معنا بدین باشد، اول اعداد شمارنده�ی تابع π(x) کنید فرض .١.٢ قضیه
است برقرار x > ٣٠٠ برای زیر نامساوی دهید نشان است.

π(x)− π
(x
٢

)
>

١
log x

(
١
۶
x− ٣

√
x

)
. (١)

شود. رجوع [١] به اثبات.

نامساوی که نوشت (١) رابطه�ی از استفاده با رامانوجان
π(x)− π
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در x > ٢ برای که می�کند بیان (٢) رابطه�ی نامساوی برقراراست. x > ٢, ١١, ١٧, ٢٩, ۴١, ۴٧, ۵٩, . . . برای ترتیب به
است. برتراند حدس همان این که دارد، وجود اول عدد یک حداقل
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