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چکیده

اول اعداد همچنین و صحیح اعداد حقیقی، اعداد روی جزء�کسری روی جمع�های از نمونه�هایی به مقاله این در
روی جمع به مربوط نتایج و قضایا روش این کمک به و می�دهیم شرح و بیان را دیریشله هذلولی روش ابتدا می�پردازیم.
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مقدمه ١

می�شود تعریف زیر صورت به x جزء�کسری x ∈ N هر برای

{x} = x− [x] .

نماد با را g و f ( دیریشله ضرب (یا پیچشی ضرب آنگاه باشند، حسابی تابع دو g و f اگر پیچشی). (ضرب ١.١ تعریف
. می�شود تعریف n ∈ N هر ازای به (f ∗ g)(n) =

∑
d|n f(d)g(

n
d ) صورت به و داده نشان f ∗ g

کرد، خواهیم اشاره آنها به که مقدماتی از استفاده با و می�پردازیم جزءکسری روی جمع��های از نمونه�هایی به مقاله این در
کرد. خواهیم اثبات را آنها از برخی و بیان را زیر احکام

داریم a, b ̸= ٠ صحیح اعداد و x ⩾ ١ حقیقی عدد برای .٢.١ قضیه

∑
d⩽x

d≡b (mod a)

{x
d

}
=

x

a
(١− γ) +O

(√
x
)
.

است. γ ∼= ٠٫ ۵٧٧٢١۵۶۶۴٩ تقریبی مقدار با اویلر ثابت γ اینجا در که

داریم x ⩾ ١ برای .٣.١ ∑قضیه
n⩽x

{x
n

}
= (١− γ)x+O(

√
x).
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